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Damir Horvat

FOI, Varazdin

QAL AK) = \Q(L, K)| | Q(L, K) = 0.241045 K037

Rjesenje

) QAL AK) = 0.24 - (AL)** - (AK)*3" =

—0.24- )\0'45L0'45 . /\0‘37K0'37 —
— )\0.82 X 0.24L0'45K0'37 —

= A% Q(L, K)

Q@ je homogena funkcija stupnja homogenosti o = 0.82.

EQL + EQK =«

Eq.+ Eqx =0.82
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Zadatak 1
Zadana je funkcija proizvodnje

Q(L, K) = 0.24L045 K037
u ovisnosti o radu L i kapitalu K.

a) Provjerite da je @ homogena funkcija i odredite njezin stupanj
homogenosti.

b) Koristeli Eulerov teorem odredite sumu parcijalnih elasti¢nosti
proizvodnje u odnosu na rad i kapital.

c) Odredite sumu parcijalnih elasti¢nosti direktno bez koriStenja
Eulerovog teorema.

d) Kakav tip prinosa odreduje zadana funkcija proizvodnje?

e) Za koliko se promijeni koli¢ina proizvodnje ako rad i kapital

poveéamo za 10%7?
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Q(L, K) = 0.241045 K037

C) EQ,L + EQ7K =0.45 + 0.37 =0.82

L L 0.37 —0.55
Eq. = ol QL= 004 [045 K037 -0.24K°3".0.45L
Eo. =0.45

K K 0.45 —0.63

Eqx =037

d) Stupanj homogenosti: « =0.82, 0<a <1
Kako je stupanj homogenosti izmedu 0 i 1, zadana funkcija
proizvodnje ima padajuce prinose.
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e) QAL AK) = \82Q(L, K)

10% povecanja rada

L » L+01L=11L

10% povecanja kapitala

K+0.1K =1.1K

Q(1.1L,1.1K) = 1.1°%2. Q(L, K)

e Promjena proizvodnje: Q(1.1L,1.1K) — Q(L, K) _ 100y

X

e Promjena proizvodnje u postocima:

Q1L 1.1K) — Q(L,K)  1.1%82.Q(L K)— Q(L,K)

Q(L, K) Q(L,K)
(1.19%2 - 1) - Q(L, K) 0.82
= =1.1"° —1~~0.08129
Q(L, K)
Ako rad i kapital pove¢amo za 10%, proizvodnja ée se povecati za
0
8.129%. —__| padajuéi prinosi 4/21

Zadatak 2
Zadana je funkcija proizvodnje

Q(L, K) — 2LO.25 K0.5
u ovisnosti o radu L i kapitalu K.

a) Odredite funkciju grani¢ne produktivnosti rada i interpretirajte
rezultat na nivou L = 10, K = 5.

b) Odredite funkciju grani¢ne produktivnosti kapitala i interpretirajte
rezultat na nivou L — 10, K = 5.

c) lzvedite jednadzbu izokvante L = L(K) na nivou proizvodnje
Q = 30.
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Rjesenje Q(L, K) = 21025K05

2)
QL =2K®-0.25L7%7 = 0.5L 7% K*®

L K
Q.(10,5) =0.5-107%7°.5%5 = 0.1988--- ~ 0.2

Ako na nivou L =10, K =5 rad povecamo za jednu jedinicu,
proizvodnja ¢e se povecati za 0.2 jedinice.

QK — 2L0.25 . 0.5K_0'5 — L0425K—0.5

L K
Qk(10,5) = 10%% . 5705 = 0.79527--- ~ 0.8

Ako na nivou L =10, K =5 kapital pove¢amo za jednu jedinicu,

proizvodnja ée se povelati za 0.8 jedinica.
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Q(L, K) = 2]025K05

Zadatak 3
Zadana je funkcija proizvodnje

c) 1
Q =30 Q(L,K)=3L?K
210%5K05 =30 /: 2 u ovisnosti o radu L i kapitalu K.
[0-25 05 _ 15 /4 a) Jedna jedinica rada kosta 10 €, a jedna jedinica kapitala kosta
15 €. Ako poduzece ima na raspolaganju 20000 €, pronadite
2 —
LK* = 50625 L = L(K) kombinaciju rada i kapitala za koje se uz maksimalno iskoristenje
50 625 kapaciteta ostvaruje maksimalna proizvodnja. Koliko iznosi
[ == } . )
K? \ jednadzba maksimalna proizvodnja?
izokvante b) Na istoj slici prikaZite budZetsko ograniCenje i izokvantu na nivou
maksimalne proizvodnje. Sto moZete reci o njihovom odnosu?
8/21 10/21
S 1
I — Rjesenje QLK) = 32K
T
B T a) budZetsko ograni¢enje: 10L + 15K = 20000
I i 10L + 15K = 20000 /: 5
2L + 3K = 4000
2L =4000 —3K /:2
30 /
L =2000 — §K
Q 2
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1

3 3.\2
Q 2000—§K,K =3 2000—§K K

1

2
f(K)=3K (2000 - §K>
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e Maksimalna proizvodnja

1
Q(L,K) =3L2K

2
f(K)=3K (2000—%K> L K %
2000 8000 2000 8000
=) =3. . =~ .04
. . Q<3,9)3<3> 9 68 853.0
3 \2 1 3 2 -3
/ p— —_— — . —_— —_— — —
f(K)—3<2000 2K) + 3K 5 (2000 2K> >
) ) b) Izokvanta na nivou maksimalne BudZetsko ogranitenje
3.\2 9 3.\ 2 proizvodnje
/ —
f(K)_3<2000—§K> - 2K (2000—§K) 10L + 15K = 20000 /: 5
= 68853.04
1 @ 2L + 3K = 4000 /: 4000
3 2 3 9 1
FI(K) = (2000 -3 ) : {3 (2000 —~ §K) - ZK} 312K = 68853.04 oL, 3K
68 853.04 4000 4000
_1 K — 20922.U%
3\ 27 1 LK
f'(K) = (2000 — §K> : (6000 — TK) K = K(L) 3L2 2000 ' 4000 —
3
12/21 14/21
3 _1 5 K
2
F(K) = (2000 _ _K> . (6000 _ _7K> ) _6885304] [ L K .
2 4 0 2000 ' 4000
4000 3L2
1
-1 5
(2000-—»§l(> . (6000-—»—zf() =0
2 4
2
6000 — 2"k — 0 / 4 L — 2000 — Sk 2000 - budzetsko
‘ 2 4000 ogranicenje izokvanta
24000 - 27K =0 L—2000—§-8000 3
8000 _ 2.9 =
K=" | K~ 888.89 2000 9
9 L==—| L~ 66667 | ;
8000 4000 2000 2000 4000 L
0 9 3 3
/ JR—
f ‘ + ‘ ‘ : : BudZetsko ogranicenje je tangenta na izokvantu na nivou maksimalne
f ~ N globalni maksimum _ _ o .. " . . )
‘ ‘ 13/21 proizvodnje u tocki u kojoj se postize maksimalna proizvodnja.
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Zadatak 4
Cijena jedinice rada iznosi 1 €, cijena jedinice kapitala iznosi 2 €, a
fiksni troskovi su 10 €. Funkcija proizvodnje u ovisnosti o radu L i

150000 | kapitalu K dana je s
1
: L,K)=+05LK2,
100000 Q(L K)
Q Na nivou proizvodnje Q = 8 pronadite optimalnu kombinaciju rada i
50000 | kapitala tako da troskovi budu minimalni. Koliko iznose minimalni
"\ troskovi?
’ 500 @é‘ 500
L 16/21 18/21
Rjesenje 1
Q(L,K) = v0.5LK?2
e Funkcija troskova
T(LLK)=1-L+2-K+10
T(L,K)=L+2K+10
150000 | e Uvjet
100000 |
Q

50000 |

@ = 68853.04
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