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Vrijednost integrala na segmentu [0, 27]

27

27
/sinxdx:—cosx = —cos2m — (— cos0) =
0

0

——1-(-1)=-14+1=0
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Newton-Leibnizova formula

Teorem

Ako je f neprekidna funkcija na otvorenom intervalu | i F bilo koja
primitivna funkcija funkcije f na |, tada za svaki [a, b] C | vrijedi

F'(x) = f(x), x € [a, b]
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Povriina izmedu grafa funkcije i x-osi na segmentu [0, 27]

™

P, = /sinxdx: — Cos X

™

= —cosT = (— cos0) =

27

P, = —/sinxdx = —(—cosx)

™

2w

=cos2mt —cosmt=1—(-1)=1+1=2

P=P +P,=2+2=4
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Zadatak 1

1 3

1
2
Izracunajte povrsinu lika kojeg omeduju krivulje p_ /de N / dx _ XE + |
X
0 1 0 1
y:_7 .y:X7 y:O7 X:3
X 1 1
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Rjesenje Zadatak 2
y o1 Izratunajte povrsinu lika omedenog grafovima funkcija f(x) = x? i
R g g(x) =x+2.
21 x =3 Rjesenje a2 bxtc=0
_ 2 _
e Presjek pravca i parabole S — b=+ /b2 — 4ac
1+ ' 2a
y=0 E 2o
1 ———
' | T, X x> —x—2=0
= <2 -1 1 2 3 4 ; |
tock k
_(_1) + \/(_1)2 —4-.1- (_2) OCKe presjeka
il X1,2 =
’ 2-1 /
21 L 3 L 1%3
d 172 = —_——
1 0 1 g X1 = 27 X2 = -1 7_2(—].7 1)
i= 47 Yo = 1
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Zadatak 3

. 4 Izracunajte povrsinu lika kojeg omeduju krivulje
g(x)=x+2 1 o
() y==, y=271 y=4
yul X
Rjesenje
f(x) = x? . - . - . -
3+ e Presjek krivulja e Presjek krivulja e Presjek krivulja
y:liy:4 y=2tiy=4 y:2x_1iy:l
2 9 X X
P:/((x—l—2)—x2)dx 124/')( 2>l —4 2x—1:1
1+ —1 X x—1=log, 4 x
4x =1 &2 S
1 x=2+1 pogadamo rjesenje
3 A2 1 1 2 3 X XT3 x=3
(1,1)
-1 1
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2 2
P = ((x+2)—xz)dx:/(—xz+x+2)dx:
-1 -1
x3 X2 2
g _—— _ 2 g
( 3 + 5 + x> 1
2 2 (-1 | (-1
=(-=4+=4+2-2)—-|(— 2-(-1)) =
(-5+5+22) - (-5E+ G2 )
8 4 1 1
( 3727 ) (3 32 )
8 1 9
= __ _Z_Z492="12
30 27572
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1 1 3
P:/1 (4——>dx+/ (4—22Ndx =
4 X 1
4
1+ 4 27
1\ 2
4

(e o)) () () -
(ond)0-2)-

3

= (4x — In|x|) 1

Rjesenje

a) /
Tc=T

T'=(1+Q)e"?

T /(1+ Q)e2dQ = /(1 1 Q) (e 9)dQ =

T(RQ)=(-Q—-2)e?+C, CeR

—(1+ @) (e~ [(@+Q) (- ) do-
— 1+ Qe ® [1: (- o=

:—(1+Q)eQ+/eQdQ: 1+ Qe ®—e?trC=

1 3
=114In-—-—
in 4 In2
P ~ 5.28562 =(-Q—-2)e®+C, CeR /ede:eX+C
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T'(Q)=(1+Q)e?
T(Q)=(-Q—-2)e?9+C, CeR
Zadatak 4
Zadana je funkcija grani¢nih troskova Tg = (1 + Q)e™©. 5 5
o ._ _ o T~ T@) = [ T(@)de = [(1+Qe e~
a) Odredite za koliko se promijene troskovi ako se proizvodnja s dva ) )
proizvoda poveca na pet proizvoda.
b) Odredite funkciju troskova ako fiksni troskovi iznose 100 novéanih =(-Q — 2)6_(\)‘5 =(-5-2)e®—(-2-2)e?=
Jedinica. 2
=4e % —Te° ~ 0.49418
Troskovi se promijene za priblizno 0.49 nov&anih jedinica.
Ova promjena troskova vrijedi za svaki C € R.
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Zadatak 5
Odredite funkciju potraZnje q(p) za koju je E,, = —2p i q(0) = 2.

b) RjesSenje — u(x
T(Q)=(-Q—-2)e?+C, CeR y =y(x)
Eqp=—2p Inlg| —InC=—2p ,:d_y
T(0) = 100 P, q| dx
N a-q:—2p In?:—2p
(-0—-2)-e %+ C=100
E%:_Zp M:e—2p
— 24 C =100 g dp c
C:102 ﬂ:_de ’q’:Cef2p’ C>0
T(Q) = (—Q —2)e 9 +102 1o g=Ce? CeR\{0}
—=-2/d — 9a—2
/ p q(p) = 2e~%° g(0) =2
—2.0 _
Inlg| = -2p+InC, C>0 C-e =2
16/19 ¢=2 18/19
drugi nacin
102 |-
Eqp=—2p Inlg/l=-2p+C, CeR
= g g =-2p |q| = e72P*€
d g=+e "¢, CeR
100 p dq _ —2p
qg dp
d q(0) =2
1r — =—2dp —2.04C
e =2
c _
% = —2/dp e =
051 q C=1In2
0 | | | | g = e 22 _ o=2p oIn2 _ po—2p
2 3 4 5
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