-3
X+240 f(x)_4x+2—2—1
X
Rjesenje )
uklju¢eno u
Domena i svojstva realnih funkcija realne a) |domena ovom uvjetu
. x—3 2% 0 —oo -7 -2  +o00
—2>
varijable 12 27
MATEMATIKA ZA EKONOMISTE 1 x=3-2x+2) _
x + 2 = X + 2 — - +
—x—=7
x+2 7
Damir Horvat RJESENJE: x € [—7,—2)
B —x—7=0 x+2=0
FOI, Varazdin ‘7 v D Df — [_7’ _2>
2/19
nultocke —
flx) = 4X=3 o4
4X—3_2_1_0 X+ 2
x+2 B
Df =[-7,-2)
Zadatak 1 4X—3_2:1/4
Odredite domene i nultocke sljedecih funkcija: x+2
- 1 X“3 51
a) f(x):4§+2—2—1 b) g(x) = (2 +x — x?)5 X+ 2
x—3 //
— = . (X + 2)
c) h(x) = log (10 L 5) d) k(x) = ‘/Iog% (x+2) X+2 jest nultotka
x—3=3x+6 jer pripada domeni
—2x =9
9
X=—=
2
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glx) = (2+x—x?)

b) |domena

il

gx) = V2T x— =

Dy = R «vw—neparni korijen je definiran za sve realne brojeve

Ako jea>1

log, a* = x

log,x >log,y & x>y

d) |domena

K(x) = , flogs (x+2)

log1 (x+2) >0
2

ax®+bx+c=0 0X—|-2>0<~w-zbog|og%
_ 2 _ 0
5,—2—|—X—X2=0/5 p = b:l:\/2l; dac ° Iog% (x+2)>=0 «w»—zbog\/— Iog% (x+2)> |0g% (%)
2
— 2=0 x+2>0 0
x* 4 x + e (%)
1P (-2 Ereses
X1,2 = 2. (_1) Je§@nja x+2<1
~1+3
T Ako je 0 1
— — oje0<ac< Dy = (~2,-1]
X1 = —1, X = 2
log,x >log,y & x<y
101 —5>0
10X—1 > 5 Ako je a>1 Dk _ <_27 _1]
10X—1 > 10|0g5 logl (X + 2) _ 0/2
V 2
x—1> logh
x> 1+log5h Ako je 0 < a < 1 log1 (x +2) =0
0 g .
Dy = (1+ log5, +00) X4+2 = (%) . Je:st nultotka |
jer pripada domeni
log (10°1 = 5) =0 ; x+2=1
10t — 5 = 10° jest nultocka —
10°-1 — 6 jer pripada —
x—1= log6 | oMM a = b x = log, b
x =1+ logb
7/19
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In* (x —3) +In(x —3) + 1

(gof)(x) =

S~

(fog)(x)=In(x*+x—2)

gx)=x>+x+1

Imf C

[

b) domena funkcije g o f Img C Df 1Y

Dy

Zadatak 2
Zadane su funkcije f(x) = In(x —3) i g(x) = x> + x + 1. X—=3>0 - x >3
a) Odredite pravila pridruZivanja funkcija fog igof. Dgor = (3, +00)
b) Na kojim su domenama od funkcija f i g kompozicije fog igof domena funkcije fo g _4 ’’’’’’’ :2\_,/1 3 X
dobro definirane? )
xX“+x—-2>0 Dfog = (—00,—2) U (1, +00)
X} +x-2=0 Funkcije f i g moramo gledati na
e == V1+8 sljededi nadin:
T f:(3,+00) = R
x1 =1 x=-2 g:(—o00,—2)U(l,+o0) > R
8/19 10/19
gx)=x2+x+1| [f(x)=In(x—23)
Zadatak 3
Rjesenje In = log, Zadana je funkcija h svojim grafom na donjoj slici.
a)
(Fog)lx) = f(g(x) = F(*+x+1) = g
i (4 x+1)—3) =In (x2 +x —2) 500
300 1
(0N =g(f() =g(n(x-3)= | | e

:(In(x—3))2—|— In(x —3)+1=
=In*(x=3)+In(x—3)+1

logh x = ( log, X) :

( log, X) g # log, x*
9/19

Ispitajte monotonost, omedenost i parnost funkcije h na temelju

njezinog grafa.
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RjeSenje y
monotonost 500 +

Funkcija h je monotona funkcija 300 |
jer strogo pada.

omedenost. m < h(x) < M

4 _ ‘ X
Funkcija h nije omedena odozgo jer je 2 2 4
XETOO h(x) = +oc.

Funkcija h je omedena odozdo jer je h(x) > 100, tj. m = 100 je jedna
donja meda funkcije h.

Funkcija h nije omedena jer nije omedena odozgo.

parnost/neparnost

Funkcija h nije parna jer njezin graf nije simetri¢an s obzirom na os y.

Funkcija h nije neparna jer njezin graf nije simetri¢an s obzirom na
ishodiste koordinatnog sustava.

RjeSenje } y o
monotonost i 871 3
Funkcija f raste na intervalima | i 1 i
(0.3) 1 3, o). 0 3,3 e
Funkcija f pada na intervalima 3 3
(—00,—3) i (=3,0). 3—10 T i
Funkcija f nije monotona funkcija 3—15 T 3

na svojoj domeni.

parnost/neparnost

Funkcija f je parna jer je njezin graf simetri¢an s obzirom na os y.

Funkcija f ne pada na skupu
(—00, —3) U (-3, 0).

Funkcija f ne raste na skupu
(0,3) U (3, +00).

12/19 14/19
Zadatak 4 3 . ,,y 3
Zadana je funkcija f svojim grafom na donjoj slici. omedenost m < f(x) < M 3 .l 3
Funkcija f nije omedena odozgo jer ; 1 1 ;
! y ! .. . . . -6 7‘3 3 6 X
| ol | u okolini broja 3 poprima beskona¢no ___"° __T? Y R
| . | velike pozitivne vrijednosti, tj. | |
| | lim f(x) = +o0. | —107 |
; : | x—3— ! !
6 3 3 6~ .. . : 157 |
””””” CA T = Funkcija f nije omedena odozdo jer ! !
101 1 u okolini broja 3 poprima beskona¢no
3 3 velike negativne vrijednosti, tj.
1 —15 + I .
| | lim f(x) = —o0. :
Xx—53+ lim f(x) = —o0
e e . .. X—>_3_
o : . ) Funkcija f nije omedena jer nije
Ispitajte monotonost, omedenost i parnost funkcije f na temelju .. .. lim f(x) = 400
.. omedena niti odozgo niti odozdo. x——3+
njezinog grafa.
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log, xX = k - log, x g 3+2x
Dg:<_%7 %> g(x) =logy Z—
c) domena
Zadatak 5 34 2% 3 3
- 2 2
Ispitajte parnost sljedecih funkcija: 3 ox >0 ° oo
232 e xcDf = —xe€ D ) n
X + — +
a) f(x) = 5 o f(—x) = f(x), Vx € D; 3+2x=0 3-2x=0 ol
3—x ] ] 3-2x | + | 4+ | -
b) h(x) =2+ 50 X="5 X=35 3+2x _ @ _
3—2x
34 2x
c) g(X)=|Og43_2X e xeDf = —xe€ Df -1
34+2-(—x) 3 —2x 3+ 2x
o f(—x)=—f(x), Vx € Dy g(—x) = log, 3_2—(_X) = |0g43+—2x = log, 3_ox =
3+ 2x ) -
= —log, 3o —g(x) g je neparna funkcija
16 /19 18/19
RieSenje ) = 2x° Graf funkcije g
a) domena D,c:R\{—\/§,\/§} 3_ X2
3—X2%0—'\/\N\NV\,—>X2%3—'\M/V\N\,—>X§£:E\/§ g(X) |og 3+ 2x
4
3 —2x
2 (—x)? 2x?
) = 5 20 = 2~ 1)
3—(—x)> 3-—x o < 3 3>
Funkcija f je parna funkcija. ¢ 27 2
h(x) = 2°7* + 50
b) d D,=R
) domena Dy T I|n31 g(x) = +00
h(—x) = 257X 4 50 = 25X 1 50 £ +h(x) x5
Funkcija h nije niti parna niti neparna. | x)
im  g(x) =—o0
Protuprimjer  h(—1) # £h(1) o3
h(1) = 2* +50 = 66, h(—1)=2°+50 =114
19/19
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