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Odredite dimenziju i jednu bazu vektorskog prostora R svih realnih t=-35v
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b) Bez koristenja matrice prijelaza pronadite koordinate polinoma
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b) p(t)=t>+3t—5 B={t+2, t3 2 +1t}
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c) p(t)=t*+3t-5 Xg, = Tp,-5,X5,
B={t+2 t* >+ 1t} Bian = {1,t, ?} .
Ban —— B Zadatak 3
t+2 —— (2,1,0) _
—5 50 0 Neka je V = {(x,y,x +y): x,y € R}.
2 —— (0,0,1) Xz =3
1 r=1101 a) Dokazite da je V potprostor od R3.
t2+t —_— (Oa171) 011
b) Provjerite da je skup B1 = {(1,0,1), (0,1,1)} baza za V.
Xy = TBans8Xp ey X = T Xp,, BB, c) Dokazite da je B, = {(1,1,2), (=2,1,~1)} takoder baza za V.
1 d) Odredite matricu prijelaza iz baze By u bazu B;.
1 900 N 5 00
2 =5 2 1|1 11 e) Odredite koordinate vektora (—3,2,—1) € V u bazi 15,.
Xp = % -1 1 3 —g “n- QU 12
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Rjesenje V={(xy,x+y):x,y eR} By ={(1,0,1), (0,1,1)} V={(xy,x+y):x,y eR}

a) o, BER, a,be V N aa+pbeV Br={(1,1,2), (-2.1,-1); P Y = 9
d) BlL)Bz
acV = a=(x,y,x1+xn) x,yeR 1 _9
(1,1,2) =1-(1,0,1) +1-(0,1,1) T =
beV = b=leyatn), xnck (—2,1,-1) = —2-(1,0,1) + 1- (0,1,1) [1 1]

aa+fb=oa-(x,y,x1+y)+ 0 (y,x+y)=
= (Oéxl + Bx2, ayr + By, a(xy + y1) + B(x + }/2)) = .
XB1 — TBl—)BQXB2 SV XBz - T_ XB1 X —
= (wq + Bxo, ay1 + Byz, (ax1 + Bxa) + (ay1 + By2)) B

e) (—3,2,—1) 1. na&in: pomocu matrice prijelaza

—1
3 v =2l s 2] [-3
= aa+pfbeV = V<R 2711 2| 3|-1 1]|2 !
Xg, = |
3
(x,y,x+y)=x-(1,0,1)+y-(0,1,1)
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By = {(1,0,1), (0,1,1)} V={(xy,x+y):x,y eR} Bi = {(1,0,1), (0,1,1)} V={(xy,x+y):x,y eR}
B, ={(1,1,2), (-2.1,-1)} B, ={(1,1,2), (-2,1,-1)} RN

b) (x,y,x+y)=x-(1,0,1)+y-(0,1,1) 2. nacin: bez koristenja matrice prijelaza

Skup By = {(1,0,1), (0,1,1)} je skup izvodnica za V, a otito je i a; —2ap = -3

-3,2,-1)=a7-(1,1,2 -(=2,1,-1 _
linearno nezavisni pa je B; jedna baza za V. (=32 -1 =0a-(1,1,2)+02-(-21,-1) ap+ap =2

. . 2&1—0&2:—1
(x,y) ewwww~ koordinate vektora (x,y,x + y) u bazi B; ar o a
c) - - —2 [=3 /(=1) /(=2 1 -2 -3 %
@ —2:1 0|/(-1)/(=2) [1 211 o0 C? 15 (&)/( ) 0 B s 7\2
1 110 1|~ ~ 10 @11 1]/(-1) ~ T /3 :
2 —1:1 1 i 0 3.:-1 1|+ i _; _; 10 |3 mwwwwmenrlan = 3
| 0 3 |5
O -2 1 0 B i B, razapinju isti potprostor 0 3 |5 % o %
~ |0 -1l od R3, tj. B, je takoder baza za V. 0 3 15
0 0.0 0
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Geometrijska interpretacija Geometrijska interpretacija

B ={(1,0,1), (0,1,1)} V={(x,y&Fy) : x,y €R} e Je |i U potprostor od R3?
B ={(1,1,2), (-2.1,-1)} U={(xy&ty+D): :xyecR}

z=x+Yy
ravnina kroz ishodite x+y—z=0 z=x+y+1

x+y—z+1=0

ravnina koja ne

Potprostor V je ravnina kroz ishodite s jednadZzbom x +y — z = 0. A0lEPL Lz (Elnealls

Potprostor V je skup svih rjeSenja homogenog sustava x +y —z =0 Skup U nije potprostor od R3? jer ne sadrzi nulvektor.

koji se sastoji od jedne linearne jednadzbe s tri nepoznanice.

e U n-dimenzionalnom afinom prostoru k-ravnina je zadana s toc¢kom i

e Vektorska jednadZba ravnine s istaknutim vektorima iz baze B; k linearno nezavisnih vektora. Svaka k-ravnina je rje$enje sustava od
F=u-(1,0,1)+v-(0,1,1), wuveR n — k nezavisnih linearnih jednadzbi s n nepoznanica.
e Vektorska jednadzba ravnine s istaknutim vektorima iz baze B, * k-ravnina je potprostor jedino ako prolazi kroz ishodiste, tj. ako

sadrzi nulvektor. Ravnine koje nisu potprostori zovemo linearnim
r=u-(1,1,2) +v-(-2,1,-1), u,veR mnogostrukostima.
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